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قسى انسٚبضٛبد –كهٛخ انعهٕو  -جبيعخ ثُٓـب   

 انًستٕٖ: الأٔل 

و 1107/  6/  01ٕٚو الايتحبٌ: انثلاثبء   

ز(  011( )1زٚبضٛبد عبيّ ) انًبدح :  

محمد انسٛد عجدانعبلانًًتحٍ:    د . /   

 يدزس ثقسى انسٚبضٛبد ثكهٛخ انعهٕو

 ًَٕذج إجبثّ

 ٔزقخ كبيهّ
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 ز( نطلاة انًستٕٖ الأٔل 011( )1زٚبضٛبد عبيخ )

  دزجخ ( 01)اندزجخ انكهٛخ   أجت عهٗ الاسئهّ انتبنّٛ

                                                              -:  دزجخ( 28انسؤال الأٔل )

a) " دزجخ (  16)                                                                      " يٍ انتكبيلاد انتبنٛخأزثعخ فقطأحست قًٛخ 

                ∫
    √ 

 

√                         ∫   
 

 
    

 

 
                        ∫

        

√    
                

                
 2522 xx

dx
                                ∫     √             

b)   دزجبد( 6)        .      ٗاىَسزقٌٞ                 اىَسبدخ اىَذص٘سح ثِٞ اىقطع اىَنبفٚء    أحست 

 

c) ِٞأثجذ أُ اىذائشر:     

   
 

 
   

 

 
            

                   

 دزجبد( 6)ٍعبدىخ اى٘رش اىَشزشك ىَٖب .                                                          ٔأٔجدرزقبطعبُ عيٚ اىزعبٍذ          

                                                                               -:  دزجخ( 28)انثبَٗ انسؤال  

a) دزجخ ( 16)" ٍِ اىزنبٍلاد اىزبىٞخ :                                                                   أزثعخ  فقط"قَٞخ  أحست 

        ∫
    

√       
                      dx

xx

x


 )1)(1( 2
             ∫

  

       
       

       ∫                                    ∫                      

 
 

 
 
 

 

b) ٍٛادذثٞبد اىَشمض ٗاىجؤسرِٞ ٍٗعبدىزٚ اىذىٞيِٞ ٗاىَذ٘سِٝ ٗأٗجذ ط٘ه اى٘رش اىجؤسٙ اىعَ٘دٙ ىيقطع اىْبقص  ع

 دزجبد( 8)سسٌ اىقطع.                                       ٍع                            

 

c) اىَسزقٌٞ اى٘اصو ٍِ اىْقطخ  ٗ          اىٚ اىْقطخ           اىضاٗٝخ ثِٞ اىَسزقٌٞ اى٘اصو ٍِ اىْقطخ  أٔجد

 دزجبد ( 4)                                                                                .        اىٚ اىْقطخ            
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                                                                 -:  دزجخ( 24) انثبنثانسؤال 

a) ادذاثٞبد اىشأط ٗاىجؤسح ٗط٘ه اى٘رش اىجؤسٙ اىعَ٘دٙ ٍٗعبدىخ اىَذ٘س ٗاىذىٞو ىيقطع      أٔجد 

اىَنبفٚء      
 

 
 دزجبد ( 8)ٍع سسٌ اىقطع.                                                                         

b) ٍشمض ّٗصف قطش اىذائشح    أٔجد  
 

 
   

 

 
         

   

 
 ط٘ه اىََبط اىَشسً٘ ٍِ  أٔجدثٌ 

 دزجبد ( 8).                        اى٘اقعخ عيٖٞب         ٍعبدىخ اىََبط اىَشسً٘ ٍِ اىْقطخ   ٔكرنك         اىْقطخ

 

c)  ٍعبدىخ اىقطع اىضائذ        أكتت
 

 
ٍذ٘سٝٔ اىقبطع   ط٘لا  ٔأٔجدفٚ اىص٘سح اىقٞبسٞخ              

 ٗاىَشافق ٗط٘ه اى٘رش اىجؤسٙ اىعَ٘دٙ ٗادذاثٞبد اىجؤسرِٞ ٍٗعبدىزٚ اىخطِٞ اىزقبسثٞبُ  ٍع سسٌ اىقطع.     

 دزجبد(  8)                                                                                                                                

                                                                                               

....................................                 ............................................................................................................                                                                    

  اّزٖذ أسئيخ                                                 

 ٍع أطٞت اىزَْٞبد ثبىز٘فٞق ٗاىْجبح                                            

 د. ٍصطفٚ دسِ                                                       

 د. عَشٗ سيَٞبُ                                         

 د. محمد اىسٞذ                                    

 د. ٕجخ فزذٚ                       
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 ًَٕذج اجبثّ لأيتحبٌ زٚبضٛبد عبيخ )1( )011 ز(   نطلاة انًستٕٖ الأٔل

  )اندزجخ انكهٛخ 01 دزجخ (

 انسؤال الأٔل

a) " دزجخ (  16)                                                                      " يٍ انتكبيلاد انتبنٛخأزثعخ فقطأحست قًٛخ 

                ∫
    √ 

 

√                         ∫   
 

 
    

 

 
                        ∫

        

√    
                

                
 2522 xx

dx
                                ∫     √             

 ـــم ــــــــــــــــــــانحـ

  ∫
    √ 

 

√       ∫              √ 
 

    

2- ∫    
 

 
    

 

 
  =    dxxdx )]x/3x/2cos()x/3x/2cos(

2

1
x/3)sin( x/2)sin(  

        =   cdx  )]x/65(sin
5

1
-x/6)[sin(

2

6
)]x/65cos(x/6)cos(

2

1
 

3- 










 

22

1

2

1

11

sin

1

sin

x

dxx
dx

x

x
dx

x

xx
 

                       



 

2

11

1

2

2

1
sinsin

x

dxx
xdx  

                                 cxx   221 1)(sin
2

1
 

  
 2522 xx

dx
 

uxثبسزخذاً اىزع٘ٝض   انحــــم : sec5  ُّجذ أ 
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uuuuxx tansec1251secsec12525 22222   

duuudx tansec5  

 ثبىزع٘ٝض فٜ اىزنبٍو ّذصو عيٚ 

  



u

du

uu

duuu

xx

dx
K

sec25

1

tansec125

tansec5

25
222

 

                                cuduu   sin
25

1
cos

25

1
 

ٍِٗ اىزع٘ٝض اىَسزخذً ّجذ أُ  5/sec xu  ٗثبسزخذاً ٍثيث اىضاٗٝخ   u ّذصو عيٚ    

 

c
x

x

xx

dx
K 





 

25

25

25

2

22
 

  ∫     √         ∫      √              

     ∫          √                
 
      

 
           

b)   دزجبد( 8)       .      ٗاىَسزقٌٞ                 اىَسبدخ اىَذص٘سح ثِٞ اىقطع اىَنبفٚء      أحست 

  )1,1,()4,4(ثذو ٍعبدىزٜ اىقطع ٗاىَسزقٌٞ ٍعبً ّجذ أُ ّقطزٜ رقبطعَٖب َٕب   انحــم :  

 0ٍذ٘س اىصبداد ٗفزذزٔ إىٚ أعيٚ  ٍٗذ٘سٓ ٝ٘اصٛ )0,2(ّٗلادظ أُ سأط اىقطع ٕٜ اىْقطخ 
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ٍِ قبُّ٘ اىَسبدخ اىَذص٘سح ثِٞ ٍْذِْٞٞ ّجذ أُ قَٞخ اىَسبدخ  A  اىَطي٘ثخ رسبٗٛ 

   
2

9
)2(

4

1

2

21
  dxxxdxyyA

b

a

 

c) ِٞأثجذ أُ اىذائشر:     

   
 

 
   

 

 
            

                   

 دزجبد( 6)ٍعبدىخ اى٘رش اىَشزشك ىَٖب .                                                          ٔأٔجدرزقبطعبُ عيٚ اىزعبٍذ          

 انحــــــــــــــــــــــــم  

                   

   
 

 
   

 

 
             

20,3,1
111

 cgf 

28,2,2
222
 cgf 

8)2)(3(2)2)(1(222
2121

 ggff 

82820
21

 cc 

212121 22 ccggff  

 ذائشرِٞ فْذصو عيٚ إرُ اىذائشربُ ٍزقبطعزبُ عيٚ اىزعبٍذ.  ٗلإٝجبد ٍعبدىخ اى٘رش اىَشزشك ّطشح ٍعبدىزٜ اى

1 2 6 2 48 0 3 24S S x y y x         

 ٕٚ ٍعبدىخ اى٘رش اىَشزشك .
============= 

                                                                               -:  دزجخ( 28)انثبَٗ انسؤال 

a) دزجخ ( 16)                                                " ٍِ اىزنبٍلاد اىزبىٞخ :                   أزثعخ  فقطقَٞخ " أحست 

        ∫
    

√       
                      dx

xx

x


 )1)(1( 2
             ∫
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       ∫                                    ∫                      

 
 

 
 
 

 

 انحم

   ∫
    

√       
   ∫

    

√        
   ∫

      

√        
 ∫

  

√     
      (

√     

√ 
)    

  dx
xx

x


 )1)(1( 2
 

 انحــــم :

 ّذيو اىنسش ٍ٘ض٘ع اىزنبٍو إىٚ مس٘سٓ اىجضئٞخ :

11)1)(1( 22 







 x

CBx

x

A

xx

x
 

 ثضشة طشفٜ اىَزسبٗٝخ فٜ اىَقبً اىَشزشك ٍٗسبٗاح اىجسظ فٜ مو ٍِ اىطشفِٞ ّذصو عيٚ 

)1)(()1( 2  xCBxxAx  

ثَسبٗاح ٍعبٍو     
2x       :                        0 BA 

اىذذ اىَطيق                                         0 CA  

 2/1Aفٜ اىطشفِٞ                          1xث٘ضع 

2/1,2/1        ٗثبىزبىٜ  ABC 

ٜ اىزنبٍو ّجذ أُثبىزع٘ٝض ف  

dx
x

x

dx
x

dx
xx

x










 1

2

1

2

1

1

2/1

)1)(1( 22
 

dx
x

x
x 






1

1

2

1
)1ln(

2

1
2
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






12

1

1

2

4

1
)1ln(

2

1
22 x

dx

x

dxx
x  

     cxxx  12 tan
2

1
)1ln(

4

1
)1ln(

2

1
                 

  ∫
  

       
       

ىزىل ّسزخذً رع٘ٝض ّصف اىضاٗٝخ  xsin 0ٗرذز٘ٛ اىذاىخ اىَثيثٞخ  ّلادظ أُ اىذاىخ ٍ٘ض٘ع اىزنبٍو مسشٝخ  انحــــم :

)2/tan( xu   ُفْجذ أ 

22 1

2
sin,

1

2

u

u
x

u

du
dx





  

 ثبىزع٘ٝض فٜ اىزنبٍو اىَطي٘ة دسبثٔ ّذصو عيٚ 



















)12()2()12)(2(

1

2
54

1

2

sin54
2

2

u

Bdu

u

Adu

uu

du

u

u
u

du

x

dx
 

                    )12ln(
2

)2ln(  u
B

uA  

  ∫          

 انحـــــم :  

xvdxedu

dxxdveu

x

x

cos

sin,






 

(1) 

ّذست اىزنبٍو  dxxex cos  ثبسزخذاً اىزنبٍو ثبىزجضا 

  dxxexedxxe xxx coscossin
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xvdxedu

dxxdveu

x

x

sin

cos,






 

  dxxexedxxe xxx sinsincos  

 ّجذ أُ   (1)ثبىزع٘ٝض فٜ اىزنبٍو 

  cxexedxxe xxx  cossin
2

1
sin  

 ّجذ أُ   (1)ثبىزع٘ٝض فٜ اىزنبٍو 

  cxexedxxe xxx  cossin
2

1
sin 

   ∫                       

 
 

 
 
 

 

b) ٍٛادذثٞبد اىَشمض ٗاىجؤسرِٞ ٍٗعبدىزٚ اىذىٞيِٞ ٗاىَذ٘سِٝ ٗأٗجذ ط٘ه اى٘رش اىجؤسٙ اىعَ٘دٙ ىيقطع اىْبقص ع 

 دزجبد( 8)ٍع سسٌ اىقطع.                                                                  

 ــــــــــــــــمانحــــــــ

 انحــــم : 

 رصجخ اىَعبدىخ عيٚ اىص٘سح  ,yxثئمَبه اىَشثع فٜ 

144144144)168(9)3612(4 22  yyxx 

144)4(9)6(4 22  yx 

 رصجخ اىَعبدىخ فٜ اىص٘سح اىْٖبئٞخ  144ثبىقسَخ عيٚ 

1
16

)4(

36

)6( 22





 yx

 

 ٗثبىزبىٜ ٝنُ٘ 

416,636 22  bbaa 
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)1(ٍِٗ اىعلاقخ  222 eab   ُ3/5ّجذ أe  

 ٍِٗ اىَعبدىخ ّذصو عيٚ 

)4,6(اىَشمض ٕ٘ اىْقطخ  -1  

)4,6()4,526(اىجؤسربُ َٕب  -2  ae 

ٍعبدىزٜ اىذىٞيِٞ َٕب  -3
5

18
66 

e

a
x 

  6x 0ٍٗعبدىخ اىَذ٘س الأصغش ٕٜ  4yجش ٕٜ ٍعبدىخ اىَذ٘س الأم -4

ط٘ه اى٘رش اىجؤسٛ اىعَ٘دٛ =  -5
a

b22

3

16
 

========= 

c) اىَسزقٌٞ اى٘اصو ٍِ اىْقطخ  ٗ          اىٚ اىْقطخ           اىضاٗٝخ ثِٞ اىَسزقٌٞ اى٘اصو ٍِ اىْقطخ  أٔجد

 دزجبد ( 4)                                                                                .        اىٚ اىْقطخ            

 انحــــــــــــــــــــــــم 

 ٕٜ  ABجٞ٘ة رَبً ارجبٓ            

25

3,5,4

)52()32()26(

)52(),32(),26(
::

222111







nml

 
 ٕٜ  CDٗجٞ٘ة رَبً ارجبٓ 

7/)2,3,6(::
222

nml 
 فئُ  ,ABCDٕٜ اىضاٗٝخ ثِٞ  فئرا مبّذ 

 )2)(3()3)(5()4)(6(
235

1
cos

212121
 nnmmll

 

2272

30304.0
14

23





 

                                                                 -:  دزجخ( 24) انثبنثانسؤال 

a) ثٞبد اىشأط ٗاىجؤسح ٗط٘ه اى٘رش اىجؤسٙ اىعَ٘دٙ ٍٗعبدىخ اىَذ٘س ٗاىذىٞو ىيقطع     ادذا أٔجد 

اىَنبفٚء      
 

 
 دزجبد ( 8)ٍع سسٌ اىقطع.                                                                         
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 انحــــــــــــــــــــــــم 

 

 
            

           

 ثئكًبل انًسثع ًٚكٍ كتبثخ انًعبدنخ عهٗ انصٕزح 

)1(8)2( 2  yx 

ٔيعبدنوخ  )1,0(ٔانجوؤزح  )1,2(زأس انقطوع انًكوبفه ْوٙ انُقطوخ . 2aٔأٌ  8َلاحظ أٌ طٕل انوٕرس انجوؤز٘ انعًوٕد٘ 

 كًب يٕضح فٙ انشكم انتبنٙ  4xخ اندنٛم ْٙ ٔيعبدن 1yانًحٕز ْٙ 

                                           

========== 

b) ٍشمض ّٗصف قطش اىذائشح    أٔجد  
 

 
   

 

 
         

   

 
 ط٘ه اىََبط اىَشسً٘ ٍِ  أٔجدثٌ 

 دزجبد ( 8)اى٘اقعخ عيٖٞب .                                ً٘ ٍِ اىْقطخ  ٍعبدىخ اىََبط اىَشس ٔكرنك         اىْقطخ

 انحــــــــــــــــــــــــم 

                    

4 , 5 , 21, 16 25 21 2 5 4.47f g c r         

  فئٌ  hإذا كبٌ طٕل انًًبس ْٕ .  r=   7...ٔ َصف قطسْب    (4,5-)إذٌ يسكز اندائسِ ْٕ

2 2 2
1 1 1 18 10 21 9 0 24 0 21 54

54 3 6 .

h x y x y

h

          

                               

فئٌ  xنهحصٕل عهٗ يعبدنخ انًًبس َشتق اندائسِ ثبنُسجّ   

2

1

)5(

)4(
010822

)1,2(







dx

dy

y

x

dx

dy

dx

dy

dx

dy
yx  

     042
2

1

2

1





yx

x

y
يعبدنخ انًًبس ْٙ           

======= 

c)        أمزت ٍعبدىخ اىقطع اىضائذ
 

 
 ٍذ٘سٝٔ اىقبطع   اىص٘سح اىقٞبسٞخ ٗأٗجذ ط٘لا  فٚ             

 ٗاىَشافق ٗط٘ه اى٘رش اىجؤسٙ اىعَ٘دٙ ٗادذاثٞبد اىجؤسرِٞ ٍٗعبدىزٚ اىخطِٞ اىزقبسثٞبُ  ٍع سسٌ اىقطع.     
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 انحــــــــــــــــــــــــم 

 ّنزت ٍعبدىخ اىقطع فٜ اىص٘سح اىقٞبسٞخ

925,3,51
925

22

 cba
yx

 

 )0,5(ٕٜ اىْقطخ  Aٗاىشأط  )0,5(ٕٜ اىْقطخ  Aاىشأط 

Fٗاىجؤسح  )0,34(ٕٜ اىْقطخ  Fاىجؤسح   0,34(ٕٜ اىْقطخ( 

5

34


a

c
e 

ٕٜ  DDبدىخ اىذىٞو ٍع
34

25


e

a
x 

DDٍعبدىخ اىذىٞو    ٜٕ
34

25


e

a
x 

ط٘ه اى٘رش اىجؤسٛ اىعَ٘دٛ ٝسبٗٛ 
5

18

5

9
2

2 2


a

b
 

xٍعبدىزب اىخطبُ اىزقبسثِٞٞ َٕب 
a

b
y   ٛأxy

5

3
 

 ٗٝجِٞ اىشنو اىزبىٜ اىقطع اىضائذ ٗعيٞٔ جَٞع اىَعيٍ٘بد اىَطي٘ثخ
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